Ňăšěňăšĺůěśłĺľ łőńńěďę ŊŇŞ 15.06.2000

Őąřăğűż ¡łğăňěŋăűĺőŋŋżţ ğăďăů ŕő ăńčěąřě ğă ŕěřćżľ śěňěśšř ŕěřćőčő łşřśă

İłğăňěŋ ŕřěďśšăćń£ěš śőąőľ 3{4 ůăśőćş¿ ŕĺśĳňěŋŋş¿ řăąőšş, ć ţőďě łőšőřőľ ŋěőąţőďĺňő řěÿĺšĳ 4{5 ğăďăů šĺŕă ŕřěďśšăćńěŋŋżţ ŋĺęě.

A1⋄1 (6 ąăńńőć). Ćżůĺśńĺšě ďěś£šş¿ ŕřőĺğćőďŋş¿ ťşŋłűĺĺ (2 − 3x)=(x^2 + x + 1). A1⋄2 (8 ąăńńőć). Řăğńőęěŋĺě ŕěřěśšăŋőćłĺ ff ∈S_n ć ŕřőĺğćěďěŋĺě ŋěğăćĺśĺňżţ űĺłńőć śőśšőĺš ĺğ k_1 űĺłńőć ďńĺŋż 1, k_2 űĺłńőć ďńĺŋż 2, k_3 űĺłńőć ďńĺŋż 3, : : : , k_n űĺłńőć ďńĺŋż n. Ŕőńşůĺšě ťőřňşńş, łőšőřă£ ćżřăęăěš ůĺśńő ćśěţ ŕěřěśšăŋőćőł, śőŕř£ę-ěŋŋżţ ś ff, ůěřěğ n ĺ k_1; k_2; : : : ; k_n .

A1⋄3 (8 ąăńńőć). Ĺğőňőřťŋă ńĺ ğŋăłőŕěřěňěŋŋă£ čřşŕŕă A_5 čřşŕŕě ćřăźěŋĺľ ĺłőśă¡ďřă? A1⋄4 (10 ąăńńőć). Ŕěřěůĺśńĺšě ćśě łńăśśż śőŕř£ę-ěŋŋżţ ¡ńěňěŋšőć ć S_6 ś şłăğăŋĺěň ůĺśńă ¡ńěňěŋšőć ć łăęďőň ĺğ ŋĺţ. Ğăšěň:

ă) ŕřőćěřĳšě, ůšő S_6 ŕőřőęďăěšś£ űĺłńőň ďńĺŋż 6 ĺ šřăŋśŕőğĺűĺěľ; ą) şłăęĺšě ŕőřőęďă¿źĺě S_6 ¡ńěňěŋšż ÿěśšőčő ĺ ćšőřőčő ŕőř£ďłă, őšńĺůŋżě őš űĺłńă ďńĺŋż 6 ĺ šřăŋśŕőğĺűĺĺ.

ć^*) (ŋěőą£ğăšěńĳŋă£ šřşďŋă£ ğăďăůă) Śşźěśšćşěš ńĺ ăćšőňőřťĺğň S_6, ŋě £ćń£¿źĺľś£ ćŋşšřěŋŋĺň?

A1⋄5 (4 ąăńńă). Ňőęěš ńĺ ůĺśńő m√p_1p_2 · · · p_s ążšĳ řăűĺőŋăńĳŋżň, ěśńĺ m ¿ 2 { ŋăšşřăńĳŋőě, ă p_1; p_2; : : : ; p_s { ŕőŕăřŋő řăğŋżě ŕřőśšżě ůĺśńă?

A1⋄6 (8 ąăńńőć). Ďń£ łăłĺţ ŕřőśšżţ ůĺśěń p śşźěśšćşěš ŋěŋşńěćőľ čőňőňőřťĺğň ĺğ łőńĳűă űěńżţ čăşśśőćżţ ůĺśěń Č ć łőńĳűő Z=pZ?

A1⋄7 (6 ąăńńőć). Ŕřĺ łăłĺţ q_1; q_2 śşźěśšćşěš ŋěšřĺćĺăńĳŋżľ čőňőňőřťĺğň ňěęďş łőŋěůŋżňĺ ŕőń£ňĺ: F_{q1} - F_{q2} ?

A1⋄8 (8 ąăńńőć). Śłőńĳłő łőřŋěľ ĺňěěš şřăćŋěŋĺě x^7 = 35 ć Z_{601}? A1⋄9 (6 ąăńńőć). Ŕřĺćőďĺň ńĺ ňŋőčőůńěŋ x^6 + x^3 + 1 ŋăď łőńĳűőň Z? A1⋄10 (10 ąăńńőć). Ŕşśšĳ n ¿ m ĺ ŕşśšĳ d_k (čďě k = 0; 1; 2; : : : ) | őŕřěďěńĺšěńĳ ňăšřĺűż, łőšőřă£ ŕőńşůăěšś£ ćżłĺďżćăŋĺěň ćŋěÿŋěčő łőŋšşřă šőńźĺŋż k (š. ě. ŕő k śšřőł ĺ k śšőńąűőć śćěřţş, śŋĺğş, śńěćă ĺ śŕřăćă) ĺğ ňăšřĺűż

a_0 : : : : : : a_n�_1 a_n a_0 : : : : : : a_n�_1 a_n ... ... ...

a_0 : : : : : : a_n�_1 a_n b_0 : : : b_m�_1 b_m ... ... ...

... ... ... b_0 : : : b_m�_1 b_m b_0 : : : b_m�_1 b_m m+n

m

n

(ŕşśšżě ňěśšă ğăŕőńŋěŋż ŋşń£ňĺ). Ćěřŋő ńĺ, ůšő ĺŋďěłś ŕěřćőčő ŋěŋşńěćőčő ůńěŋă ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ d_0; d_1; d_2; : : : řăćěŋ śšěŕěŋĺ ŋăĺąőńĳÿěčő őąźěčő ďěńĺšěń£ ŕăřż ňŋőčőůńěŋőć A = a_0x^n + a_1x^n�^1 + · · · + a_n�_1x + a_n ĺ B = b_0x^m + b_1x^m�^1 + · · · + b_m�_1x + b_m (ŕřěďŕőńăčăěšś£, ůšő a_0 ĺ b_0 őšńĺůŋż őš ŋşń£).

A1⋄11 (10 ąăńńőć). Řăśśňőšřĺň űěńş¿ řěÿ-ěšłş Z^3⊂R^3 ĺ ćżąěřěň ć ŋěľ šřĺ ńĺŋěľŋő ŋěğăćĺśĺňżţ ŋăď R űěńżţ ćěłšőřă v_1; v_2; v_3 ∈ Z^3. Ŕşśšĳ L⊂Z^3 | Z-ŕőďňőďşńĳ, ŕőřőęď-ěŋŋżľ ¡šĺňĺ ćěłšőřăňĺ, Ŕ | ŋăš£ŋşšżľ ŋă ¡šĺ ćěłšőřż ŕăřăńńěńěŕĺŕěď, ă M | ňăšřĺűă, śőśšăćńěŋŋă£ ĺğ śšőńąűőć łőőřďĺŋăš ćěłšőřőć v_i. Śőćŕăďă¿š ńĺ ůĺśńă:

ă) őąž-ěň Ŕ (š. ě. | det M| );

ą) ůĺśńő ¡ńěňěŋšőć ć ťăłšőř-ňőďşńě Z^3=L;

ć) ć + č=2 + ř=4 + 1, čďě ć; č ĺ ř { ůĺśńő űěńżţ šőůěł, ŕőŕăďă¿źĺţ śšřőčő ćŋşšřĳ śăňőčő Ŕ, śšřőčő ćŋşšřĳ ěčő čřăŋěľ ĺ śšřőčő ćŋşšřĳ ěčő ř-ěąěř śőőšćěšśšćěŋŋő.

A1⋄12 (10 ąăńńőć). Ğăďăďĺň ŋă ňŋőęěśšćě M ćśěţ Z-ńĺŋěľŋżţ čőňőňőřťĺğňőć ĺğ Z-ňőďşń£

ZŒ_nZ ć Z-ňőďşńĳ ZŒ_mZ śšřşłšşřş Z-ňőďşń£ c őŕěřăűĺ£ňĺ ŕőšőůěůŋőčő śńőęěŋĺ£ ğŋăůě-

ŋĺľ čőňőňőřťĺğňőć ĺ ŕőšőůěůŋőčő şňŋőęěŋĺ£ ğŋăůěŋĺľ čőňőňőřťĺğňă ŋă ůĺśńő. Őŕĺÿĺšě śšřőěŋĺě ňőďşń£ M ĺ ćż£śŋĺšě, ĺğ śłőńĳłĺţ ¡ńěňěŋšőć őŋ śőśšőĺš, ć śńěďş¿źĺţ śńşůă£ţ:

ă) ŋőď(n; m) = 1 ; ą) m = n = p { ŕřőśšőě ůĺśńő ; ć) n = p^r, m = p^s, čďě p { ŕřőśšőě ůĺśńő? A1⋄13 (10 ąăńńőć). Ŕşśšĳ C | ¡šő łőńĳűő ŋěŕřěřżćŋżţ ćěźěśšćěŋŋőğŋăůŋżţ ťşŋłűĺľ ŋă őšřěğłě [0; 1] (ś őŕěřăűĺ£ňĺ ŕőšőůěůŋőčő śńőęěŋĺ£ ĺ ŕőšőůěůŋőčő şňŋőęěŋĺ£ ğŋăůěŋĺľ ťşŋłűĺľ). Şśšăŋőćĺšě ěśšěśšćěŋŋőě ćğăĺňŋő őďŋőğŋăůŋőě śőőšćěšśšćĺě ňěęďş šőůłăňĺ őšřěğłă ĺ ňăłśĺňăńĳŋżňĺ ĺďěăńăňĺ łőńĳűă C. Ćś£łĺľ ńĺ ĺďěăń ć C ňőęěš ążšĳ őŕĺśăŋ łăł ňŋőęěśšćő ćśěţ ťşŋłűĺľ, ğăŋşń£¿źĺţś£ ŋă ŋěłőšőřőň ğăňłŋşšőň ŕőďňŋőęěśšćě?

A1⋄14 (10 ąăńńőć). Ŕşśšĳ p { ŋăĺňěŋĳÿěě ŕřőśšőě ůĺśńő, ďěń£źěě ŕőř£ďőł łőŋěůŋőľ čřşŕŕż

G, ĺ ŕşśšĳ H⊂G { ŕőďčřşŕŕă ĺŋďěłśă p. Ďőłăęĺšě, ůšő ŕőďčřşŕŕă H ŋőřňăńĳŋă

ă) ŕřĺ p = 2; ą) ć őąźěň śńşůăě.

2